RRC I ROK FIZYKI I ASTRONOMII
LISTA 6

1. Podaj definicje Heinego i Cauchy’ego rozbieznosci funkcji f do nieskon-
czonosci, gdy

a) r — I,

b) x — 0.

2. Niech f bedzie funkcja okreslona w pewnym sasiedztwie punktu xo = 0.
Wykaz, ze

a) jezeli f jest parzysta, to xlirél+ flz) = g x{rg_ flz) =g,

b) jezeli f jest nieparzysta, to liré1+ flz) = g liI[I)l_ flz) = —g,
3. Wykaz z definicji Heinego, ze
3
a)ill%(x + x°) = 2 b)xlirglle_l_ 1

4. Wykaz z definicji Cauchy’ego, ze

a) limz" =1, keN b)lim——— =0

x—)l

5. Udowodnij, ze

a) lim =1 b) ima® =1, a>0
z—0 g z—0
1 1 -1
¢) limzsin— = 0 d)” lim% =r, 1r€Q,r>0
x—0 xX z—0 xr
6. Oblicz
2) lim sin(sin x) b) Tim 1 —coszx o) lim tgx — sinx
r—0 x x—0 1‘2 x—0 {L'3
. NVl—x — 1+ . arctgx
d) lim e) lim

z—0 €T z—0 €T
7. Zbadaj istnienie granicy

1 b
a) limsin(—) D) :lciir(l);[g], a>0b>0



8. Dla jakiej wartosci parametru A istnieje granica lim, . f(x), jezeli

Sndr 4 ocos(Az) 0 x>0
fz) = nyar

r <0
9. Wykaz z definicji Cauchy’ego, ze

xr
lim =0
mLoo 2+ 1

10. Wykaz, ze dla a > 1 zachodzi lim a* = oo oraz lim a* = 0

r—0Q r——00
11. Zbadaj istnienie granicy
. sinx . 1
a) im —— b) lim e1-+2
z—01 — coszx z—1

12. Oblicz lim f(z) dla f(z) = \/x(a: — Va?-1).
13. Wyznacz nastepujace granice

. Inx : sinz 3 3 1
a) lim T keN b) wlir(r)l+:v c) glclir(l)(l + sinx)=

14.* Niech f: R\ {0} — R bedzie funkcja ograniczong i taka, ze
a

lim f(%) = 0

im f(n)

n—oo

dla Va # 0. Czy wynika stad, ze lim, .o f(z) = 07
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